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1. Raciocinando semanticamente, determine a validade ou invalidade nos casos a seguir.

(@ AVB,-AEB (i) “(AAB),D + AF =D

(b) A<~ B,~AE-B () AE(A— (BANA)) — (AAB)

(c) "(AANB)E-BA-A k) (BAC)— A, —-B,~CE-A

d A—-BFAVBEB ) A B, B CFA-C

() "A—--BEA—B (m) A— (BvC),(BANC)—-DEA—D
f) AA—-BEA+ B (n) (mAVB)VC,(BVC)—-DEA—D
(g B—-CE—=(BAC) (0) (A= B),AF A

(h) ~(AV B),C < AE-C () (AANB) - C,AN-C,BECA-C
Exemplo 1.

a) AV B,-AE B

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento € valido. Suponha, por absurdo,
que o argumento é invalido. Assim, ha uma valoragao v, tal que: i. v(AV B) = V,ii. v(—A) =V
e iii. v(B) = F. Note que de i. e iii., pelo significado da (V), temos que iv. v(A) = V. De iv,,
pelo significado da (—), temos que v. v(—A) = F. Contudo, de ii. e v., obtemos uma contradigao,
visto que v é funcao. Segue-se disso que nao ha valoragao que torne as premissas verdadeiras e a
conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

]

Exemplo IL

mA— (BVC),(BANC)—-DEA—D

Demonstragao. Vamos mostrar que A — (BV C),(BAC) — D ¥ A — D. Para ver isto, tome
a valoracao v, tal que (i) v(A) = V,v(D) = F,v(B) = V,v(C') = F. Como v(B) = V, pelo
significado da (V) temos que v(B V C') = V. Dali, pelo significado da (—), podemos determinar
que (i) v(A — (B Vv C)) = V. Do fato de que v(C) = F e de que v(D) = F, pelo significado
da (A) e (—), temos que (iii) v((B A C) — D) = V. Por (i) e pelo significado da (—), segue-se
que (iv) v(A — D) = F. Assim, por (ii) e (iii), sabemos que a valoracao dada torna as premissas
verdadeiras, mas por (iv), que torna a conclusao falsa. Logo, o argumento é invalido.

]



Resolucoes.

a) Respondido no Exemplo L.

b)A(—)B,—\A':—\B

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento é valido. Suponha, por absurdo, que
o argumento é invalido. Assim, ha uma valoragao v, tal que: i. v(A < B) = V,ii. v(mA) =V
e ili. v(=B) = F. De iii, pelo significado da (—), temos que iv. v(B) = V. De i. e iv,, pelo
significado da (<), temos que v. v(A) = V' . Contudo, de ii. e de v., obtemos uma contradicao,
visto que v é funcao. Segue-se disso que nao ha valoragao que torne as premissas verdadeiras e a
conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

O

¢c)(AAB)EF-BA-A

Demonstracao. Vamos mostrar que - (A A B) ¥ =B A —A. Para ver isto, tome a valoragao v,
tal que: i. v(A) = V,v(B) = F. Por i. e pelo significado da (A), temos que v(A A B) = F.
Dai, pelo significado da (—), podemos determinar que ii. v(— (A A B)) = V. Porém por i. e pelo
significado da (—), determinamos que iii. v(—A) = F. Entao, por iii. e pelo significado da (A)
temos iv. v(=B A =A) = F. Assim, por ii., sabemos que a valoracao dada torna as premissas
verdadeiras, mas por iv., que torna a conclusao falsa. Logo, o argumento é invalido.

O

d)A—=BEAVB

Demonstragao. Vamos mostrar que A — B ¥ AV B. Para ver isto, tome a valoragao v, tal que: i.
v(A) = F,v(B) = F. Por i. e pelo significado da (—), temos que ii. v(A — B) = V. Porém por
i. e pelo significado da (V), temos que iii. v(A V B) = F. Assim, por ii., sabemos que a valoracao
dada torna as premissas verdadeiras, mas por iii., que torna a conclusao falsa. Logo, o argumento
é invalido.

O]

e)"A—-BFA—-B

Demonstragao. Vamos mostrar que A — =B ¥ A — B. Para ver isto, tome a valoragao v, tal
que: i. v(=A) = F,v(=B) = V. Pori. e pelo significado da (—), temos que ii. v(-A — -B) = V.
Enquanto por i. e pelo significado da (—), temos que iii. v(A) = V, v(B) = F. Dai, por iii. e
pelo significado da (—), temos que iv. v(A — B) = F. Assim, por ii. sabemos que a valoragao
dada torna as premissas verdadeiras, mas por iv., que torna a conclusao falsa. Logo, o argumento
é invalido.

O



f)A,A—- BEA+ B

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento € valido. Suponha, por absurdo,
que o argumento é invalido. Assim, ha uma valoragao v, tal que: i. v(A) = V,ii. v(A — B) =V
eiii. v(A <» B) = F. De i. e ii,, pelo significado da (—), temos que iv. v(B) = V. De i. e iv., pelo
significado da (=), temos que v. v(A <> B) = V. Contudo, de iii. e v., obtemos uma contradicao,
visto que v é funcao. Segue-se disso que nao ha valoragao que torne as premissas verdadeiras e a
conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

]

g) B — ~C E~(BAC)

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento € valido. Suponha, por absurdo,
que o argumento é invalido. Assim, ha uma valoragao v, tal que: i. v(B — —=C) = V e ii
v(=(B A C)) = F. De ii, pelo significado da (—), temos que iii. v(B A C') = V. De iii., pelo
significado da (A), temos que iv. v(B) = V, v(C) = V. De iv,, pelo significado da (—), temos
que v. v(B) = V,v(=C) = F. De v., pelo significado da (—), temos que vi. v(B — =C) = F.
Contudo, de i. e vi., obtemos uma contradicao, visto que v € funcao. Segue-se disso que nao ha
valoragao que torne as premissas verdadeiras e a conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

]

h) ~(AV B),C +» AE ~C

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento é valido. Suponha, por absurdo,
que o argumento é invalido. Assim, ha uma valoragao v, tal que: i. v(—=(A V B)) = V, ii.
v(C < A) =V eiii. v(—C) = F. De i, pelo significado da (—), temos que iv. v(AV B) = F. De
iv., pelo significado da (V), temos que v. v(A) = F, v(B) = F. De i. e v., pelo significado de (+),
temos que vi. v(C') = F. De vi, pelo significado da (—), temos que vii. v(—C') = V. Contudo,
de iii. e vii., obtemos uma contradicao, visto que v é fungao. Segue-se disso que nao ha valoracao
que torne as premissas verdadeiras e a conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

]

i) ~(AAB),D < AF —D

Demonstragao. Vamos mostrar que =(A A B), D <+ A ¥ —D. Para ver isto, tome a valoracao
v, tal que: i. v(A) = V, v(B) = F, v(D) = V. Por i. e pelo significado da (A), temos que ii.
v(A A B) = F. Por ii. e pelo significado da (—), temos que iii. v(=(A A B)) = V. Por i. e pelo
significado da (+), temos que iv. v(D <> A) = V. Dali, por i. e pelo significado da (—), temos
que v. v(—D) = F. Assim, por iii. e por iv., sabemos que a valoragio dada torna as premissas
verdadeiras, mas por v., que torna a conclusao falsa. Logo, o argumento ¢é invalido.

]



HAE (A= (BAA) = (AAB)

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento é valido. Suponha, por absurdo, que
o argumento é invalido. Assim, ha uma valoracao v, tal que: i. v(A) = Veii. v((A — (BAA)) —
(AAB)) = F. Deii., pelo significado da (—), temos que iii. v(A — (BAA)) =V, v(AAB) = F.
De . eiii., pelo significado da (A), temos quem iv. v(B) = F. De iv., pelo significado da (A), temos
que v. v(BA A) = F. De i e v, pelo significado da (—), temos que vi. v(A — (BAA)) = F.
Contudo, de iii. e vi., obtemos uma contradigao, visto que v € funcao. Segue-se disso que nao ha
valoragao que torne as premissas verdadeiras e a conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

]

k) (BAC)— A —-B,-CE—-A

Demonstragao. Vamos mostrar que (BAC) — A, =B, —~C ¥ —A. Para ver isto, tome a valoracao
v, tal que: i. v(B) = F, v(C) = F, v(A) = V. Por i. e pelo significado da (A), temos que ii.
v(B A C) = F. Por i, ii. e pelo significado da (—), temos que iii. v((B A C) — A) = V. Por i.
e pelo significado da (—), temos que iv. v(=B) = V, v(=C) = V. Dali, por i. e pelo significado
da (—), temos que v. v(—A) = F. Assim, por iii. e por iv., sabemos que a valoragao dada torna as
premissas verdadeiras, mas por iv., que torna a conclusao falsa. Logo, o argumento é invalido.

]

DA~ B B+~ (CFA+C

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento é valido. Suponha, por absurdo, que
o argumento € invalido. Assim, ha uma valoracao v, talque: i. v(A <» B) =V, i v(B + C) =V
e iii. v(A <> C) = F. De i, pelo significado da (+), temos que iv. a. v(A) = V,v(B) =V, oub.
v(A) = F,v(B) = F. Dei. eii, pelo significado da («»), temos que v. a. v(B) = V,v(C) =V, ou
b. v(B) = F,v(C) = F. De iii., pelo significado da (++), temos que vi. a. v(A) =V, v(C) = F,
oub. v(A) = F,v(C) = V. Contudo, de iv,, v. e vi,, nas duas valoracdes possiveis, obtemos
contradigoes, visto que v é fungao. Segue-se disso que nao ha valoracao que torne as premissas

verdadeiras e a conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.
O

m) Respondido no Exemplo IL



n)(mAvB)VC,(BvC)—-DEFEA—D

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento € valido. Suponha, por absurdo,
que o argumento é invalido. Assim, ha uma valoragao v, tal que: i. v((mAV B) VvV C) = V, ii.
v(BVC) — D) =V eiii. v(A — D) = F. De iii, pelo significado da (—), temos que iv.
v(A) = V,v(D) = F. De i. e iv, pelo significado da (—), temos que v. v(B V C) = F. De v,,
e pelo significado da (V), temos que vi. v(B) = F, v(C) = F. De iv, pelo significado da (—),
temos que vii. v(—A) = F. De vi. e vii., pelo significado da (V), temos que viii. v(=A V B) = F.
De vi. e viii,, pelo significado da (V), temos que ix. v((—=A V B) V C) = F. Contudo, de i. e ix.,
obtemos uma contradicao, visto que v é funcao. Segue-se disso que nao ha valoracao que torne
as premissas verdadeiras e a conclusao falsa. Portanto, o argumento é valido.

]

0)(A— B),AF A

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento € valido. Suponha, por absurdo,
que o argumento € invalido. Assim, ha uma valoracao v, tal que: i. v(A — B) = V,ii. v(4) =V
e iii. v(A) = F. Logo de inicio, de ii. e iii., obtemos uma contradi¢ao, visto que v é funcao. Segue-
se disso que nao ha valoracao que torne as premissas verdadeiras e a conclusao falsa. Portanto, o
argumento é valido.

O

p) (AAB) = C,AN-C,BE CA~C

Demonstragao. Iremos demonstrar que o presente argumento é invalido. Para isso, basta perceber
que sua conclusao em si mesma € uma contradi¢cao. Tomando a conclusao como verdadeira, temos
uma valoragao v, tal que: i. v(CA—C') = V. De i, pelo significado da (A), temos que ii. v(C) =V,
v(=C) = V.Dewv(=C) =V, pelo significado da (—), temos que iii. v(C) = F. Deiii. e i. obtemos
uma contradi¢ao. Segue-se disso que nao ha valoragao que torne a conclusao verdadeira, ainda
que independente das premissas. Portanto, o argumento é invalido.

]



